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Exercice 1 – Montrer que la série de terme général un =
1

(n+ 3)(n+ 4)
est convergente puis

calculer la somme de la série S =
+∞∑
n=0

un.

Exercice 2 – Déterminer la nature des séries numériques suivantes :

1.
∑ ln(nn)

(lnn)n

2.
∑ 1

(2n− 1)22n−1

3.
∑ cos (n3)

n4 + e−n

4.
∑ (−1)n

n lnn

5.
∑ (2n)!

n! (2n)n

6.
∑

e−
√
n

Exercice 3 – Soit la suite un définie par u0 = 2, u1 = 1 et, pour n > 2, un =
3un−1 + un−2

4
.

On pose, pour tout n ∈ N, vn = un+1 − un.

1. Exprimer vn en fonction de un et un−1. En déduire que la suite (vn)n∈N est une suite
géométrique dont on précisera la raison.

2. En considérant la série de terme général vn, montrer que la suite (un)n∈N converge et
calculer sa limite.

Exercice 4 – Soit (un) le terme général d’une série à termes positifs.

1. Montrer que la série de terme général vn =
un

1 + n2un

converge.

2. Le but est de montrer que les séries de terme général un et wn =
un

1 + un

sont de même
nature.
(a) On suppose

∑
un convergente. Montrer que

∑
wn converge.

(b) Montrer que si
∑

wn converge, il en va de même de
∑

un.


